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Πραγματικοί αριθμοί 
 

Ίσες δυνάμεις με ίσους εκθέτες 
 

 

1)  Για ποια ή ποιες τιμές του x επαληθεύεται η εξίσωση; 

=2 2x 3  

Απάντηση 

Παρατηρούμε ότι: 

• Για =x 3  είναι =2 23 3  που ισχύει. 

• Αλλά και για = −x 3  είναι ( )− =
2 23 3 , καθώς και τα δύο μέλη είναι ίσα με 9. 

Οι  3  και −3  είναι οι μόνες τιμές του x που επαληθεύουν την παραπάνω εξίσωση. 

 

2)  Για ποια ή ποιες τιμές του x επαληθεύεται η εξίσωση: 

=3 3x 2  

Απάντηση 

Για =x 2  η εξίσωση επαληθεύεται, γιατί =3 32 2 . 

Για = −x 2  η εξίσωση δεν επαληθεύεται, γιατί ( )− 
3 32 2 . Το πρώτο μέλος είναι ίσο με −8 , ενώ το 

δεύτερο είναι ίσο με 8. 

Η 2 είναι η μόνη τιμή του x που επαληθεύει την εξίσωση. 

 

3)  Για ποια ή ποιες τιμές του x επαληθεύεται η εξίσωση; 

( )= −
44x 2  

Απάντηση 

Παρατηρούμε ότι: 

• Για = −x 2  είναι ( ) ( )− = −
4 4

2 2  που ισχύει. 

• Και για =x 2  είναι ( )= −
442 2 , καθώς και τα δύο μέλη είναι ίσα με 16. 

Οι  2  και −2  είναι οι μόνες τιμές του x που επαληθεύουν την παραπάνω εξίσωση. 

 

4)  Αν γνωρίζουμε ότι για τους μη μηδενικούς αριθμούς α και β ισχύει =2 2α β , τότε τι συμπέρασμα 

βγάζουμε για τις τιμές των α και β; 
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Απάντηση 

Οι τιμές των α και β είτε είναι ίσες, είτε είναι αντίθετες.  

Αν τα α και β είναι ίσα, εύκολα καταλαβαίνουμε ότι =2 2α β . Ας δούμε παραδείγματα για τις αντίθετες: 

• Αν = −α 3  και =β 3 , τότε ( )− =
2 23 3 , γιατί κάθε μέλος είναι ίσο με 9. 

• Αν =α 5  και = −β 5 , τότε ( )= −
225 5 , γιατί κάθε μέλος είναι ίσο με 25. 

 

Παρόμοιο συμπέρασμα βγαίνει για οποιουσδήποτε άρτιους εκθέτες, δηλαδή για =4 4α β , =6 6α β , 

κτλ. 

 

5)  Αν γνωρίζουμε ότι για τους μη μηδενικούς αριθμούς α και β ισχύει =3 3α β , τότε τι συμπέρασμα 

βγάζουμε για τις τιμές των α και β; 

Απάντηση 

Οι τιμές των α και β είναι ίσες.  

Αν είναι αντίθετες δεν επαληθεύεται η εξίσωση. Για παράδειγμα: 

Αν =α 5  και = −β 5 , τότε ( )= −
335 5 , γιατί κάθε μέλος είναι το πρώτο μέλος είναι ίσο με 125, ενώ το 

δεύτερο μέλος είναι −125 . 

 

Παρόμοιο συμπέρασμα βγαίνει για οποιουσδήποτε περιττούς εκθέτες, δηλαδή για =5 5α β , =7 7α β , 

κτλ. 

 

 

Συμπεράσματα: 

 

Τι συμπεραίνουμε για τις τιμές των α και β (μη μηδενικούς αριθμούς),  

αν ισχύει =ν να β ; 

Αν ο ν είναι άρτιος, τότε: 

• =α β  (οι τιμές είναι ίσες)  

ή 

• = −α β  (οι τιμές είναι αντίθετες) 

 

 

Αν ο ν είναι περιττός, τότε =α β . 
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