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Πραγματικοί αριθμοί 

Απόδειξη ιδιότητας των ριζών 

Μέρος Α΄ 

Να βρείτε όσα περισσότερα ζεύγη ακέραιων αριθμών α  και β , ώστε: 

• Τα α  και β  να είναι τέλεια τετράγωνα. 

• Το 
α

β
 να είναι τετράγωνο ενός ρητού αριθμού. 

Για παράδειγμα: 

• α 100=  και β 36= . 

• 
α 100 25

β 36 9
= = . 

Ή  

• α 100=  και β 25= . 

• 
α 100

4
β 25
= = . 

Μπορείτε με την βοήθεια των ζευγών που βρήκατε να επαληθεύσετε την ιδιότητα =
α α

β β
; 

 

Μέρος Β΄ 

Θα αποδείξουμε την ιδιότητα: 

=
α α

β β
 

 

Για οποιουσδήποτε αριθμούς α 0  και β 0  ισχύει: 
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, λόγω της ιδιότητας: ( )
2

x x=  

 

Επίσης ισχύει 
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Επιπλέον θυμόμαστε ότι:
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Άρα έχουμε δύο ίσα τετράγωνα με θετικές βάσεις, δηλαδή τα: 
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α

β
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και 
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α
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Επομένως οι βάσεις είναι ίσες, άρα ισχύει ότι 
α α

β β
= . 
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