
ΚΕΦΑΛΑΙΟ 1
ΠΑΡΑΛΛΗΛΕΣ ΕΥΘΕΙΕΣ

1.	 Σε ορθογώνιο  τρίγωνο ΑΒΓ (Γ^ = 90ο), φέρνετε το ύψος ΓΔ. Να αποδείξετε ότι Β = ΔΓΑ^  και Α = ΔΓΒ^ .

2.	 Σε τρίγωνο ΑΒΓ γνωρίζετε ότι Α^ – Β^ = 90ο. Να αποδείξετε ότι η διχοτόμος ΓΔ του τριγώνου σχηματίζει γωνία  
45ο  
α) με την πλευρά ΑΒ και β) με το ύψος του ΓΕ.

3.	 Στο τρίγωνο ΑΒΓ γνωρίζετε ότι Α^ > Β^. Αν η ΓΔ είναι διχοτόμος, να αποδείξετε ότι: 

ΓΔΒ – ΓΔΑ = Α – Β^ ^ , ΓΔΑ = 90° – Α – Β ^ ^

2
 και ΓΔΒ = 90° – Α + Β 

2

^ ^
.

4.	 Σε τρίγωνο ΑΒΓ φέρνουμε τις εσωτερικές και εξωτερικές διχοτόμους των Β^ και Γ^. Να αποδείξετε ότι:

α) Η γωνία των εσωτερικών διχοτόμων των Β^ και Γ^ ισούται με  Ι = 90° + Α
2
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β) �Η γωνία της εσωτερικής και της εξωτερικής διχοτόμου των Β^ και Γ^

αντίστοιχα, ισούται με  Ιβ = Α
2

^
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γ) �Η γωνία των δύο εξωτερικών διχοτόμων των Β^ και Γ^ ισούται με  

 Ια = 90° – Α
2
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ 1
ΠΑΡΑΛΛΗΛΕΣ ΕΥΘΕΙΕΣ

ΥΠΟΔΕΙΞΕΙΣ ΑΣΚΗΣΕΩΝ

1. �Οι γωνίες  Β̂    και  ΔΓ̂ Α  είναι ίσες διότι είναι συμπληρωματικές της γωνίας Α̂ . Ανάλογα και για την δεύτερη 
ισότητα.

2. ��α) Είναι : 
Β + Γ Α – Β̂ˆΒ

ΑΔΓ = Β +     =     +               =     + 90ο –     = 90ο –            =...= 45οΒ̂ Α̂ˆ
�         �Γ
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β) Η γωνία ΕΓ̂ Δ   είναι συμπληρωματική της  Α  ̂Δ  Γ

3. ��Είναι : ΓΔΒ – ΓΔΑ = Α+     –  Β +        = Α – Β�          � 
Γ̂
2
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    Η δεύτερη και η τρίτη ισότητα προκύπτουν από την πρώτη σε 

συνδυασμό με την προφανή ισότητα Γ  ̂Δ  Β  + Γ  ̂Δ  Α = 180ο

4. �Στην πρώτη χρησιμοποιούμε το άθροισμα των γωνιών στα τρίγωνα. Στο δεύτερο και το τρίτο, εκτός από 
το άθροισμα των γωνιών τριγώνου, χρησιμοποιούμε και την ισότητα που συνδέει κάθε εξωτερική γωνία 
τριγώνου με τις απέναντι εσωτερικές γωνίες του.
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