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ΤΡΙΓΩΝΑ

1.	 Στις πλευρές της γωνίας xOy παίρνουμε τα σημεία A, B, στην Ox και Γ, Δ στην Οy έτσι ώστε ΟΑ = ΟΓ, ΟΒ = ΟΔ.  
Να δείξετε ότι η ΟΚ είναι διχοτόμος της γωνίας xOy, όπου Κ το σημείο που τέμνονται οι ΒΓ, ΑΔ.

2.	 Τα ευθύγραμμα τμήματα ΑΒ και ΓΔ έχουν κοινό μέσο το Ο.  
α) Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΟΑΔ και ΟΒΓ.  
β) Αν Μ τυχαίο σημείο της ΑΔ και ΜΟ τέμνει ΒΓ στο Κ να δείξετε ότι ΑΜ = ΚΒ.

3.	 Δίνεται τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ. Προεκτείνετε την ΒΑ προς το Α κατά ΑΒ΄, έτσι ώστε ΑΒ = ΑΒ΄ και την ΓΑ κατά ΑΓ΄ 
προς το Α ώστε ΑΓ = ΑΓ΄. Από το μέσο Μ της ΒΓ φέρνετε την ΜΑ και την προεκτείνετε προς το μέρος του Α. Αν 
η προέκταση της ΜΑ τέμνει την Γ΄Β΄ στο Μ΄, να δείξετε ότι το Μ΄ είναι μέσον της Β΄Γ΄.

4.	 Έστω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α^ = 90ο) και η διχοτόμος του ΒΔ. Από το Δ να φέρετε την ΔΕ ⊥ ΒΓ η οποία τέμνει 
την προέκταση της ΑΒ προς το Α στο Κ. Να αποδείξετε ότι: 

	 α) ΒΕ = ΑΒ, και 
	 β) το τρίγωνο ΒΓΚ είναι ισοσκελές.

5.	 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ και η διχοτόμος του ΑΔ, το Ε είναι σημείο της ΑΓ τέτοιο ώστε ΑB = ΑΕ.
	 α) να δείξετε ότι ΒΔ = ΔΕ.
	 β) αν η ΔΕ τέμνει την ΒΑ στο Ζ, να δείξετε ότι τρίγωνο ΑΓΖ είναι ισοσκελές.

6.	 Έστω τρίγωνο ΑΒΓ και η διάμεσος του ΑΜ. Έστω επίσης σημείο Δ στην προέκταση της ΑΒ προς το Γ, ώστε ΓΔ = ΑΓ. 
Αν από το Δ φέρετε παράλληλη προς την ΑΜ η οποία τέμνει την ΒΓ στο Κ τότε να δείξετε ότι ΓΚΔ = Β̂ + ΒΑΜ.

7.	 Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με ΑΒ = ΑΔ και ΒΓ = ΓΔ. Οι προεκτάσεις των ΑΔ, ΒΓ τέμνονται στο Κ και των ΑΒ, ΓΔ 
τέμνονται στο Μ. Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΚΜ είναι ισοσκελές.
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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ-ΥΠΟΔΕΙΞΕΙΣ

1. Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΟΒΚ και ΟΚΔ.

2. α. Απλή σύγκριση τριγώνων	 β. Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΑΜΟ και ΒΟΚ.

3. Να συγκρίνετε τα κατάλληλα τρίγωνα ώστε να αποδείξετε ότι ΜΓ = Μ'Γ'.

4. α. Να συγκρίνετε τα ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΔ και ΒΔΕ.	 β. Να αποδείξετε ότι ΒΓ = ΒΚ.

5. α. Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΔΕ.	 β. Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΒΔΖ και ΔΕΓ.

6. Να αποδείξετε ότι η γωνία ΓΚΔ είναι ίση με τη γωνία ΑΜΓ.

7. Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΓΔ. Στη συνέχεια να συγκρίνετε τα ΑΚΒ και ΑΜΔ.
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