
ΚΕΦΑΛΑΙΟ 1
ΠΑΡΑΛΛΗΛΕΣ ΕΥΘΕΙΕΣ

1.	 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διχοτόμος Αx της εξωτερικής γωνίας Α. Να αποδείξετε ότι αν Αx //BΓ, τότε το τρί-
γωνο είναι ισοσκελές με βάση τη ΒΓ. 

2.	 Σε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει Α^ = 60o. Αν ΒΔ και ΓΕ είναι οι διχοτόμοι των γωνιών Β^ και Γ^ αντίστοιχα, να αποδείξετε 
ότι ΒΔΓ = ΑΕΓ .

3.	 Στο διπλανό σχήμα τα  Δ, Ε, Ζ είναι τυχαία σημεία των πλευρών 
του τριγώνου ΑΒΓ.  
Να αποδείξετε ότι:   χ̂ + ψ̂ + ζ̂  + φ̂ + ρ̂ + ω̂ = 360o.

4.	 Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με υποτείνουσα ΒΓ και έστω ΑΔ 
ύψος του τριγώνου. Αν ΑΕ είναι η διχοτόμος της γωνίας ΓΑΔ, να 
αποδείξετε ότι:
α) ΒΑΔ = Γ^. 	
β) Το τρίγωνο ΒΑΕ είναι ισοσκελές.

5.	 Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με Β^ > Γ^ και η διχοτόμος του ΑΔ. Η εξωτερική διχοτόμος της γωνίας Α τέμνει την προέκτα-
ση της ΒΓ στο σημείο Ε. 
α) Να αιτιολογήσετε τη σχέση ΔΑΕ = 90° .

β) Να αποδείξετε ότι  ΑΕΒ = (Β – Γ)
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ΥΠΟΔΕΙΞΕΙΣ

1.	 Ισχύει Α^εξ = Β^ + Γ^ .

2.	 Καθεμιά από τις γωνίες είναι ίση με 60° + Α
2

^
.

3.	 Το ζητούμενο άθροισμα των γωνιών μαζί με τις γωνίες του τριγώνου ΔΕΖ έχουν άθροισμα 540ο.

4.	 α) Οι γωνίες μπορεί να θεωρηθούν είτε οξείες γωνίες με κάθετες πλευρές είτε συμπληρωματικές της γωνίας 

β) Αποδεικνύεται ότι ΒΕΑ = ΒΑΔ + ΔΑΕ.

5.	 α) Οι διχοτόμοι δυο διαδοχικών γωνιών που είναι παραπληρωματικές είναι κάθετες. β) Ισχύει AEB = Β -      Αεξ
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