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Α. Σχετικά με τον ημιχώρο

Κάθε επίπεδο π χωρίζει τον χώρο σε δύο ημιχώρους Π1 ή (Α, π) και Π2 ή (Β, 
π), όπως στο σχήμα. 
• Οι δύο ημιχώροι δεν έχουν κοινά σημεία εκτός του επιπέδου π.
• �Αν τα σημεία Α και Β δεν ανήκουν στον ίδιο ημιχώρο, τότε το ευθύγραμμο 

τμήμα ΑΒ τέμνει το κοινό επίπεδο π σε ένα μόνο κοινό σημείο Γ.
• �Αν δύο σημεία Α, Δ  ανήκουν στον ίδιο ημιχώρο Π1 και δεν ανήκουν στο π, 

τότε το ευθύγραμμο τμήμα ΑΔ δεν έχει κοινό σημείο με το επίπεδο π. 
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Β. Σχετικά με ευθεία κάθετη στο επίπεδο

Θεώρημα: 
Αν μία ευθεία ε είναι κάθετη σε δύο τεμνόμενες ευθείες ενός επιπέδου π, στο 
κοινό τους σημείο, τότε αποδεικνύεται ότι  είναι κάθετη στο επίπεδο π. 

Ορθογώνιες ευθείες: 

Κάθε ευθεία ζ του επιπέδου π η οποία δεν διέρχεται από το ίχνος που η ε 
τέμνει το π κάθετα, λέγεται ορθογώνια της ε (το παραπάνω θεώρημα ισχύει 
και για τις ορθογώνιες, δηλαδή αν η ε είναι ορθογώνια σε δύο ευθείες του π 
θα είναι κάθετη στο π).
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Ορισμοί:

i	� Ορθή προβολή ή προβολή Β, ενός  σημείου Α που δεν ανήκει στο επίπε-
δο π λέγεται το σημείο τομής του επιπέδου π με την κάθετη ευθεία από 
το Α στο επίπεδο π

ii	� Απόσταση σημείου Α από επίπεδο π λέγεται το μήκος του ευθύγραμμου 
τμήματος ΑΒ, όπου Β η προβολή του Α στο επίπεδο π.

Πορίσματα: 
i	� Ευθεία κάθετη σε επίπεδο π είναι κάθετη και σε κάθε άλλο επίπεδο που 

είναι  παράλληλο στο π.

ii	 Επίπεδα κάθετα στην ίδια ευθεία είναι παράλληλα μεταξύ τους. 

iii	 Ευθείες κάθετες στο ίδιο επίπεδο είναι παράλληλες μεταξύ τους.  
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