
Θεματική Ενότητα 1.1 Πραγματικοί Αριθμοί

Β' OMAΔA

Πότε ισχύει –|α|<α<|α|; Πότε ισχύει |α|ν=–αν; 

Αν |α|+|β|>0 τι συμπεραίνετε για τους αριθμούς α και β; Τι συμπεραίνετε αν |α|+|β|=0;

Αποδείξτε ότι |x+2y–6|+9x2+16y2≥24xy. Πότε ισχύει η ισότητα;

Αν αβ≠0 και α2<4β2 να δειχτεί ότι – <α
β

β
α

3
2

.

Να αποδειχτεί ότι για όλους τους πραγματικούς αριθμούς x και y αληθεύει η ανισότητα ||x|–|y||≤|x+y|. 
Πότε ισχύει η ισότητα;

Να λυθεί η εξίσωση d(x2,|x|)+d(x,1)=0, όπου d(α,β) είναι η απόσταση του α από τον β.

Να λυθεί η ανίσωση |x–1|–2|x+1|<x–2.

�(Εδώ θα πρέπει πρώτα να γράψετε την ανίσωση χωρίς τη χρήση του συμβόλου της απόλυτης τιμής και στη 
συνέχεια να τη λύσετε κατά τα γνωστά. Στο τέλος θα πρέπει να λάβετε υπόψη και τους περιορισμούς που 
θέσατε για να απαλλάξετε την ανίσωση από τα απόλυτα.)

Να λύσετε τις παρακάτω ανισότητες

	 (α) 1<|x–2|≤3	 (β) ||x–3|–2|≤5	 (γ) |2x–1|<2|x–2|	 (δ) |x2–|x||>0.

Δείξτε ότι 2(x2+y2)≥(|x|+|y|)2, για κάθε x,y∈ℝ και ότι x2+y2+z2≥|xy+yz+zx|, για κάθε x,y,z∈ℝ.

Αν α2|β|–1<|β|–α2 δείξτε ότι |α|<1.

Αν x2+y2≤2 δείξτε ότι |x+y|≤2.
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