
Θεματική Ενότητα 2.2 Αλγεβρικές Παραστάσεις

Δίνεται η συνάρτηση f(x)=(λ–4)x2+μ2+2μ+3.
(α) Να λύσετε την ανίσωση f(x)≥2.
(β) �Για ποιες τιμές των αριθμών λ και μ παριστάνει παραβολή με ελάχιστο; Προσδιορίστε τις τιμές των 

αριθμών λ και μ ώστε το ελάχιστο να λαμβάνει την ελάχιστη τιμή του.

Δίνεται η συνάρτηση f(x)=(λ+2)x2+(λ+2)x+1, x∈ℝ, λ∈ℝ.
(α) �Να δείξετε ότι για οποιαδήποτε τιμή του λ η γραφική παράσταση της f διέρχεται από το σημείο 

Α(0,1).
(β) Αν λ=–2, να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της f.
(γ) Αν λ=–1, να δείξετε ότι η γραφική παράσταση της f τέμνει τον άξονα των τετμημένων σε δύο σημεία.
(δ) Αν λ=0, να λύσετε την ανίσωση f(x)≥1.

Να αποδείξετε ότι από όλα τα ορθογώνια με σταθερό εμβαδόν, ελάχιστη περίμετρο έχει το τετράγωνο. 
(Υπόδειξη: Να εκφράσετε το εμβαδόν ως συνάρτηση μίας μεταβλητής και να βρείτε την ελάχιστη τιμή της.)

Έστω Α και Β τα σημεία στα οποία η ευθεία y=α τέμνει τη γραφική παράσταση της συνάρτησης f(x)=x2. 
Να βρείτε την τιμή του α ώστε το τρίγωνο ΟΑΒ, όπου Ο είναι η αρχή του συστήματος αξόνων, να είναι 
ισόπλευρο.

Όταν ένα σώμα βάλλεται κατακόρυφα προς τα πάνω από ένα σημείο του εδάφους, το ύψος του (σε 
μέτρα) ως συνάρτηση του χρόνου (σε δευτερόλεπτα) δίνεται από τον τύπο h(t)=10t–5t2.
(α) Να βρείτε το χρόνο ανόδου καθώς και το μέγιστο ύψος στο οποίο θα ανέλθει το σώμα.
(β) Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης h.
(γ) �Αν το σημείο βολής βρισκόταν 8 μέτρα πάνω από το έδαφος, σε πόσο χρόνο θα επέστρεφε το σώμα 

στο έδαφος; (Υπόδειξη: Να θεωρήσετε ότι το σύστημα αξόνων είναι τοποθετημένο στο σημείο βολής.)

Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης f (x) = x –1  (με τη βοήθεια ενός πίνακα τι-
μών κατευθείαν ή με τη βοήθεια της γραφικής παράστασης της συνάρτησης f (x) = x ) και να βρείτε το 
σημείο εκείνο της γραφικής που απέχει από το σημείο Α(3, 0) τη μικρότερη δυνατή απόσταση.

Μια επιχείρηση κατασκευάζει ξύλινα κουτιά. Το σταθερό κόστος παραγωγής είναι 200 ευρώ την ημέρα, 
ενώ το κόστος παραγωγής κάθε κουτιού είναι 5 ευρώ. Κάθε κουτί πωλείται έναντι 12 ευρώ.

(α) Να γράψετε συναρτήσεις που να εκφράζουν:

i. Το συνολικό κόστος παραγωγής C(x) σε συνάρτηση με τον αριθμό x των κουτιών.

ii. Τα έσοδα R(x) από την πώληση x κουτιών.

(β) Να προσδιορίσετε το πλήθος των κουτιών που πρέπει να πουλήσει η επιχείρηση ώστε να καλύψει 
το κόστος παραγωγής.

(γ) Να βρείτε τη γραφική παράσταση των συναρτήσεων κόστους και εσόδων.

Ένα αντικείμενο εκτοξεύεται υπό γωνία, και το ύψος του από το έδαφος (σε μέτρα) συναρτήσει του 
χρόνου (σε δευτερόλεπτα) δίνεται από τη σχέση: 
h(t) = 20t – 4t2

(α) Να υπολογίσετε το μέγιστο ύψος που φτάνει το αντικείμενο και τον χρόνο που απαιτείται για να 
φτάσει σε αυτό.
(β) Πόσο διαρκεί η πτήση του αντικειμένου μέχρι να επιστρέψει στο έδαφος;
(γ) Να κάνετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης h(t).
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Θεματική Ενότητα 2.2 Αλγεβρικές Παραστάσεις

Ένα κατάστημα νοικιάζει ποδήλατα με πάγιο κόστος 3 ευρώ και επιπλέον 2 ευρώ για κάθε ώρα ενοικί-
ασης.
(α) Να γράψετε συνάρτηση C(t) που να δίνει το συνολικό κόστος ενοικίασης του ποδηλάτου για t ώρες.
(β) Αν κάποιος έχει 15 ευρώ, για πόσες ώρες μπορεί να νοικιάσει ποδήλατο;
(γ) Να κατασκευάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης C(t) για 0 ≤ t ≤ 10.
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