
Θεματική Ενότητα 2.2 Αλγεβρικές Παραστάσεις

Β’ ΟΜΑΔΑ

Δίνεται ότι εφ15°=2– 3 . Να αποδειχθεί ότι

(i)  =εφ60°εφ165°–εφ105°
1+εφ165°εφ105°

   (ii)  =2εφ30°εφ195°–εφ105°
εφ255°+εφ345°

 

Αν σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι ημΒ=
5
7 και ημΓ= 2

5
3 να δείξετε ότι είναι ορθογώνιο.

Αν εφ +x +εφ
3
π –x

6
π =α να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης εφ2 +x +εφ2

3
π –x

6
π .

Να αποδείξετε ότι εφ1°εφ2°εφ3°⋯εφ86°εφ88°εφ89°=1.

Αν 0<x< π
2

 και 5ημx+12συνx=13 να υπολογιστούν οι τριγωνομετρικοί αριθμοί της γωνίας x. 

Αν x=2συνω και y=2ημω να δείξετε ότι τα x, y επαληθεύουν την εξίσωση x2+y2=4. Αν το (x, y) είναι 
οι συντεταγμένες ενός σημείου Μ, δώστε μία γεωμετρική ερμηνεία της εξίσωσης. (Συζητήστε το.)

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με γωνία Α=30° και ημB=
2
3 . Να υπολογίσετε το μέτρο των γωνιών Β και Γ 

του τριγώνου. Αν δίνεται επιπλέον ότι το μήκος της πλευράς ΒΓ είναι ίσο με 5 να υπολογιστούν τα 
μήκη των άλλων δύο πλευρών. 

Δίνεται ότι ημ  =π
8 2

22–
. Να υπολογιστούν οι τριγωνομετρικοί αριθμοί των γωνιών  

, και7π
8

11π
8

 13π
8

.

Να αποδειχθεί ότι ημ27°συν63°+ημ243°συν153°+εφ243°εφ207°=2.

Να βρείτε πόσες διαφορετικές τιμές παίρνει το ημ , κ ∈ℤκπ
7

.

Να δείξετε ότι ημ(180°–θ)·σφ(90°–θ)>2(1–συνθ), –90°<θ<90° .

Να δείξετε ότι 1
ημ240°

1+σφ2760°= .

Να αποδείξετε τις ταυτότητες
(i) εφx+σφx= 1

ημxσυνx
  (ii) (1–συνx)(1+συνx)=ημ2x

(iii) συν2x+συν2xεφ2 x=1  (iv) ημ2x(1+σφ2x)=1

(α) Υπάρχει γωνία θ τέτοια ώστε ημθ=συνθ=1/2; 

(β) Υπάρχει γωνία θ τέτοια ώστε ημθ=συνθ=1; 
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(γ) Υπάρχει γωνία θ τέτοια ώστε ημθ=–συνθ= 2
2

; 

(δ) Αν ημx=–συνx να βρεθεί η γωνία x.

Να αποδείξετε ότι (1–ημθ+συνθ)2=2(1–ημθ)(1+συνθ).

Αν ημθ+σφθ=5, 0<θ< π
2 , να υπολογιστεί η τιμή της παράστασης Κ=13συνθ+12εφθ+1.

Να αποδειχτεί ότι ≤ημx + συνx≤– 1
2

– 1
2  για κάθε x.

(Υπόδειξη: Είναι ≤ημxσυνx≤ ⇔–1≤2ημxσυνx≤1⇔|2ημxσυνx|≤1=ημ2xσυν2x – 1
2

– 1
2  κ.λπ.) 

Να αποδειχτεί ότι |εφx+σφx|≥2 για κάθε x με 0<x< <x<πή π
2

π
2

.

Αν x=ασυνω και y=βημω να βρείτε τις τιμές των α και β ώστε να ισχύει η εξίσωση =1+ x2

4
y2

9
.
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