
Θεματική Ενότητα 1.1 Πραγματικοί Αριθμοί

Να λύσετε τις εξισώσεις

	 (α) |x2–1|=0  (β) |x–2|=|x+6|  (γ) |x–2|=|1–x|  (δ) |2x–2|=|3–4x|

Λύση

(α) Με βάση τον ορισμό της απόλυτης τιμής έχουμε   
	 |x2–1|=0⇔x2–1=0
	 ⇔(x–1)(x+1)=0
	 ⇔x–1=0	 ή	 x+1=0
	 ⇔x=1	 ή	 x=–1
(β) Με βάση την ιδιότητα 6 των απόλυτων τιμών έχουμε

(γ) Η εξίσωση έχει λύση το x=3/2. (Επιβεβαιώστε το.)

(δ) �Από την ιδιότητα 6 των απολύτων τιμών παίρνουμε

	 |2x–2|=|3–4x|⇔(2x–2= 3–4x ή  2x–2= –3+4x)

	 ⇔(2x+4x=2+3 ή  2x–4x=–3+2)

	 ⇔(6x=5  ή  –2x=–1)

	 ⇔
5
6

2x= x= 1
2

ή

αδύνατη
ή ή

x–2=x+6
|x–2|=|x+6| ⇔ ⇔ x=–2⇔ 

x–2=–x–6 2x=–4

Παράδειγμα 1

(α) Να βρείτε τους πραγματικούς αριθμούς α και β, όταν |α–1|+|β+2|=0.
(β) Να βρείτε τα x, y στην εξίσωση |2x+y-5|+|x+4y+1|=0.

Λύση

(α) �Επειδή έχουμε άθροισμα μη αρνητικών αριθμών, πρέπει και οι δύο αριθμοί στα απόλυτα να ισούνται 
με το μηδέν. Συνεπώς

	 (α–1=0 και β+2=0)⇔(α=1 και β=–2)
(β) Έχουμε

Επομένως, έχουμε ότι (x, y)=(3,–1).

|2x+y–5|+|x+4y+1|=0 ⇔ 
2x+y–5=0

x+4y+1=0

2x+y=5

x+4y=–1
 ⇔ 

–7y=7

x=–4y–1
 ⇔ 

y= –1

x=–4(–1)–1=3
 ⇔ 

2x+y=5

–2x–8y=2
 ⇔ 

Παράδειγμα 2
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