
Θεματική Ενότητα 2.2 Αλγεβρικές Παραστάσεις

(i) Αν αβ+|αβ|=α|β|+β|α|, να δείξετε ότι α≥0 ή β≥0.

(ii) �Αν α2−δ2=γ2−β2=1, να δειχθεί ότι |αγ+βδ|≥1. (Υπόδειξη: (α2–δ2)(γ2–β2)=1 και  

|αγ+βδ|2≥12⇔(αγ+βδ)2≥12⇔(αγ+βδ)2≥(α2–δ2)(γ2–β2)⇔⋯)

Αν 2 3α 2 2 3 23 3 , να υπολογιστεί η τιμή της παράστασης α3+6α. Στη συνέχεια, να βρεθεί μία 
ρίζα της εξίσωσης x3+6x–4=0.

Αφού υπολογίσετε τα αναπτύγματα 3 2 2
3

�� �  και 3 2 2
3

�� � , να αποδείξετε ότι 

99 70 2 99 70 2 6
3 3� � � �  και 99 70 2 99 70 2 4 2

3 3� � � � .

Να γίνουν οι πράξεις (i) 7 3 5 7 3 5� � �  (ii) 3 5 3 5� � �

(Υπόδειξη: Να υπολογίσετε το τετράγωνο κάθε παράστασης, δηλαδή το τετράγωνο του αθροίσματος και 
της διαφοράς.)

Να λυθεί η εξίσωση x x x x� � � � � �2 1 2 2 1 3. (Υπόδειξη: Είναι x x x� � � �� �2 1 1
2

.)

Το άθροισμα δύο αριθμών είναι 18  και η διαφορά τους 14 . Δείξτε ότι οι αριθμοί είναι αντίστροφοι. 
(Δεν είναι απαραίτητο να βρείτε τους αριθμούς.)

Να δειχθεί ότι 2 3 2 3 6� � � � . 

Αν α>0 και 1
α
1α +α– =

α
, δείξτε ότι 1α+ =3

α  και 1α– =
α

5 . 

(Υπόδειξη: Είναι 1α– = ⇔ ⇔= =1
α α

1α +
α
1α +

α
1α +

α
1α –

α
1α –  κ.λπ.)

Αν α2=β2+γ2, να παραγοντοποιήσετε την παράσταση α3+β3+γ3.

Τα μέτρα των πλευρών α,β,γ τριγώνου ΑΒΓ ικανοποιούν τη σχέση α–β
γ

+ β–γ
α

+ γ–α
β

=0 . Να βρεθεί το 
είδος του τριγώνου. 

Να απλοποιηθεί το 7 13+ . (Υπόδειξη: 7 13
14 2 13

2
� �

�
 κ.λπ.)

(i) Αν 1+x=3 α 
3 α 

, δείξτε ότι 1x3–3x=α+
α

.

(ii) Να δειχθεί ότι ο αριθμός 100
1

100

3

3
+  είναι ρίζα της εξίσωσης 100x3–300x–10001=0.

Αν x+y+z=1, x y z2 2 2 1

3
� � �  και xyz = 1

27
, υπολογίστε το x3+y3+z3. (Υπόδειξη: Χρησιμοποιήστε την ταυτό-

τητα του Euler.)

Να δειχθεί ότι ο αριθμός 164+211 διαιρείται με το 33 καθώς και με το 512. Μπορείτε να βρείτε και άλλους 
διαιρέτες του αριθμού αυτού;
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