
Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις

Παρουσιάζουμε δύο ακόμα προβλήματα που λύνονται με τη βοήθεια εξισώσεων 1ου βαθμού.

Ποιον αριθμό πρέπει να αφαιρέσουμε από τους όρους του κλάσματος 3/4 και να προ-
σθέσουμε στους όρους του κλάσματος 3/8 για να προκύψουν ισοδύναμα κλάσματα;

Λύση

Έστω x ο αριθμός. Tότε 3
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Να λύσετε την εξίσωση 1 1
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Λύση

Πρέπει x+2≠0, 2–x≠0 και x2–4≠0, δηλαδή x≠±2.
Έχουμε
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Μια αντλία αδειάζει μία δεξαμενή σε 1 ώρα, μία άλλη σε 48 λεπτά και μία τρίτη σε 1 
ώρα και 20 λεπτά. Σε πόσες ώρες θα αδειάσει η δεξαμενή αν λειτουργήσουν και οι τρεις μαζί; 

Λύση

Η πρώτη αντλία σε 1 λεπτό αδειάζει το 1/60 της δεξαμενής. Η δεύτερη σε 1 λεπτό αδειάζει το 1/48 της 
δεξαμενής. Η τρίτη σε 1 λεπτό αδειάζει το 1/80 της δεξαμενής. Εάν χρειάζονται x λεπτά λειτουργίας για 
όλες τις αντλίες ώσπου να αδειάσει η δεξαμενή θα έχουμε

1

60

1

48

1

80
1 240

1

60

1

48

1

80
240

4 5 3 240

� � � � � � � � ��
�
�

�
�
� �

� � �� � �

x x x x

x
�� � � �12 240 20x x

Παράδειγμα 2.3.1.4

Παράδειγμα 2.3.1.6 

Παράδειγμα 2.3.1.5

Εξισώσεις που ανάγονται σε εξισώσεις 1ου βαθμού 
Στη συνέχεια θα δούμε, με τη βοήθεια παραδειγμάτων, πώς μπορούμε να επιλύσουμε εξισώσεις οι οποίες 
δεν είναι μεν εξισώσεις 1ου βαθμού, αλλά, με κατάλληλη διαδικασία, ανάγονται σε εξισώσεις 1ου βαθμού. 

Πολλαπλασιάσαμε κατά μέλη με το  
ΕΚΠ (x–2, x+2, (x+2)(x–2))= (x+2)(x–2)≠0. 

Η λύση x=2 απορρίπτεται 
(αφού x≠±2).

(ΕΚΠ,(60,48,80)=240)

⇔ x(x–2)=0⇒ x=0 ή x=2

Παραδείγματα Ενότητας 2.3.1



Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις

Να λύσετε την εξίσωση |(x2–1)(x+2)|=|(x+1)(x2–4)|.

Λύση

Από τις ιδιότητες των απολύτων τιμών έχουμε

Όμως

	 (I)⇔(x2−1)(x+2)−(x+1)(x2−4)=0 

	 ⇔(x−1)(x+1)(x+2)−(x+1)(x−2)(x+2)=0

	 ⇔(x+1)(x+2)[(x−1)−(x−2)]=0

	 ⇔(x+1)(x+2)[x−1−x+2]=0

	 ⇔(x+1)(x+2)=0 ⇔ x+1=0 ή x+2=0

	 ⇔ x=−1 ή x=−2

	 (II)⇔(x2−1)(x+2)+(x+1)(x2−4)=0

	 ⇔(x−1)(x+1)(x+2)+(x+1)(x−2)(x+2)=0

	 ⇔(x+1)(x+2)[(x−1)+(x−2)]=0

	 ⇔(x+1)(x+2)[x−1+x−2]=0

	 ⇔(x+1)(x+2)(2x−3)=0⇔x+1=0 ή x+2=0 ή 2x−3=0

	 ⇔x=−1 ή x=–2 ή x= 3
2

|(x2–1)(x+2)|=|(x+1)(x2–4)|⇔
(x2–1)(x+2)=(x+1)(x2–4)

ή
(Ι)

(x2–1)(x+2)=–(x+1)(x2–4) (ΙΙ)

Παράδειγμα 2.3.1.7 

Επομένως, η εξίσωση 

έχει τρεις λύσεις, τους 

αριθμούς –1, –2 και 3/2.

Δύο αριθμοί που 
έχουν ίσες απόλυτες 

τιμές είναι ίσοι ή 
αντίθετοι
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