
Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις

Να δείξετε ότι οι ρίζες της εξίσωσης x2–2αx–α+1=0, α∈ℚ είναι άρρητοι αριθμοί. (Αρκεί να δείξετε ότι η 
διακρίνουσα δεν είναι τετράγωνο ρητού αριθμού.)

Να δειχτεί ότι x2–(β+γ)x+β2–βγ+γ2>0 για κάθε x∈ℝ και για όλους τους πραγματικούς αριθμούς β και γ 
με β≠γ. Τι συμβαίνει όταν είναι β=γ;

Να λύσετε τις ανισώσεις

(α) x2–4|x|+3≤0 (Να θέσετε |x|=y.)

(β) x2+|x–1|–5>0 (Να διακρίνετε τις περιπτώσεις x≥1 και x<1.)

(γ) |x2–x|≥2 (Να χρησιμοποιήσετε την ιδιότητα |x–α|≥ρ⇔x≤α–ρ ή x≥α+ρ.)

(δ) (x2–x)2–|x2–x|–6≤0 (Να θέσετε |x2–x|=y.)

Να λύσετε τις ανισώσεις 

(α) (3x–2)2–5(2–3x)+4>0 (Να θέσετε |2–3x|=y.)

(β) |x2–3x+4|<2x–2 (Παρατηρήστε ότι x2–3x+4>0 για κάθε x∈ℝ.)

(γ) |x2–3|<2x (Παρατηρήστε ότι πρέπει να είναι x>0.)

(δ) |x–1|<|x2–x| (Παρατηρήστε ότι |x2–x|=|x(x–1)|=|x||x–1|)

Να αποδείξετε ότι η εξίσωση 2x2+(3λ–1)x+λ2–2λ+4=0 έχει πάντοτε ρίζες ομόσημες. Πότε είναι θετικές; 
Πότε είναι ίσες; 

Για ποιες ακέραιες τιμές του α η εξίσωση (α–5)x2+2(α–5)x+1=0 δεν έχει πραγματικές ρίζες;
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