
Θεματική Ενότητα 2.2 Αλγεβρικές Παραστάσεις

Να λυθούν γραφικά

(α) οι εξισώσεις   (i) x2–5x+6=0   (ii) x2–x+1=|x|
(β) οι ανισώσεις   (i) x2–5x+6≤0   (ii) x2–x+1≤|x|

Λύση
(α) �(i) Η εξίσωση γράφεται ισοδύναμα x2=5x–6. Έτσι οι ρίζες της εξίσωσης 

είναι οι τετμημένες των σημείων τομής της παραβολής y=x2
 και της ευθεί-

ας y=5x–6. Οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων y=x2 και y=5x–6 
διαπιστώνουμε ότι τέμνονται στα σημεία Α(2, 4) και Β(3, 9), οπότε οι 
λύσεις της εξίσωσης είναι οι 2 και 3.

(ii) �Οι ρίζες της εξίσωσης x2–x+1=|x| κατά τα γνωστά είναι οι τετμημένες 
των σημείων τομής της παραβολής y=x2–x+1 και της y=|x| που η γραφι-
κή της παράσταση είναι δύο ημιευθείες με κοινή αρχή (βλ. σχήμα). Όπως 
διαπιστώνεται και από τις γραφικές παραστάσεις αυτές έχουν κοινό το 
σημείο Α(1, 1).

(β) �(i) Από το σχήμα παραπάνω συμπεραίνουμε ότι η ανίσωση x2–5x+6≤0 
επαληθεύεται για κάθε τιμή του x για την οποία η γραφική παράσταση 
της παραβολής y=x2

 βρίσκεται κάτω από τη γραφική παράσταση της ευ-
θείας y=5x–6, δηλαδή, για κάθε x∈[2,3].

(ii) �Από το σχήμα παραπάνω συμπεραίνουμε ότι η ανίσωση x2–x+1≤|x| επα-
ληθεύεται για κάθε τιμή του x που ανήκει στην παραβολή y=x2–x+1 και στην y=x καθώς δεν υπάρ-
χουν τιμές του x για τις οποίες η γραφική παράσταση της παραβολής y=x2–x+1 βρίσκεται κάτω από 
τη γραφική παράσταση της y=x. Επομένως, η λύση της ανίσωσης είναι το σημείο x=1.

Παράδειγμα 2.4.9.2

Θα μπορούσαμε να αναζητήσουμε λύσεις της εξίσωσης κάνοντας τη γραφική παράσταση 
της παραβολής y=x2–5x+6, οπότε οι λύσεις της θα ήταν οι συντεταγμένες των κοινών ση-
μείων της με τον άξονα x’x, ωστόσο, πρακτικά είναι προτιμότερο να εργαστούμε όπως πα-
ραπάνω, δηλαδή, να βρούμε τις τετμημένες των κοινών σημείων μίας παραβολής της μορ-
φής y=αx2 και μίας ευθείας.
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