
Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις

Αν β≠0 και γ≠0 η εξίσωση λέγεται πλήρης.
Αν β=0 ή γ=0 η εξίσωση λέγεται ελλιπής.
Οι λύσεις της εξίσωσης λέγονται και ρίζες. 

Στη συνέχεια θα επιλύσουμε την εξίσωση δευτέρου βαθμού στη γενική της 
μορφή με τη μέθοδο της «συμπλήρωσης του τετραγώνου» (wikipedia). Έχουμε
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Επομένως, η εξίσωση αx2+βx+γ=0,α≠0 έχει δύο πραγματικές ρίζες 
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•	 Αν β2–4αγ=0, τότε από την τελευταία παίρνουμε 
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Επομένως, η εξίσωση αx2+βx+γ=0,α≠0 έχει μία διπλή πραγματική ρίζα 
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• Αν β2–4αγ<0, τότε η εξίσωση δεν έχει πραγματικές ρίζες. 

Από την παραπάνω διαδικασία επίλυσης της εξίσωσης αx2+βx+γ=0, α≠0 είναι προφανές ότι για να διαπιστώσουμε 
αν η εξίσωση έχει ρίζες και στην περίπτωση που έχει πόσες έχει, πρέπει να βρούμε το πρόσημο της παράστασης 
β2–4αγ. Με άλλα λόγια το κριτήριο για να διακρίνουμε αν η εξίσωση έχει ρίζες και πόσες έχει είναι το πρόσημο της 
παράστασης β2–4αγ, και για αυτό το λέμε διακρίνουσα της εξίσωσης αx2+βx+γ=0, α≠0 (ή και διακρίνουσα του 
τριωνύμου αx2+βx+γ, α≠0) και τη συμβολίζουμε με Δ. Δηλαδή, είναι Δ=β2–4αγ.

αx2+βx+γ=0, α≠0	 Πολλαπλασιάζουμε και τα δύο μέλη της εξίσωσης με 4α
4α⋅αx2+4α⋅βx+4α⋅γ=0
4α2x2+4αβx=–4αγ	 Μεταφέρουμε το 4α⋅γ στο δεύτερο μέλος
4α2x2+4αβx+β2=β2–4αγ	 Προσθέτουμε και στα δύο μέλη το β2

(2αx)2+2⋅2αx⋅β+β2=β2–4αγ	 Παρατηρούμε ότι το πρώτο μέλος είναι τέλειο τετράγωνο
(2αx+β)2=β2–4αγ

Η μέθοδος που χρησιμοποιήσαμε για την επίλυση της εξίσωσης δευτέρου βαθμού επινοήθηκε στην Ινδία και 
αποδίδεται στον Sridhara (1025 μ.Χ. περίπου) και η απλότητά της έγκειται στο γεγονός ότι το κλάσμα δεν εμ-
φανίζεται παρά μόνο στο τελευταίο βήμα.

Σημειώνουμε ότι η επίλυση της εξίσωσης 2ου βαθμού έχει πολύ μεγάλη ιστορία και έχει απασχολήσει πολλούς 
μαθηματικούς, ιδιαίτερα στα πρώτα βήματα της εξέλιξης της Άλγεβρας. Αναφορικά με την διαδικασία επίλυ-
σης έχουν προταθεί αρκετές μέθοδοι. 

Ρίζες

Στο εξής θα κάνουμε περισσότερο χρήση του όρου «ρίζα» παρά του όρου «λύση» και ο λόγος είναι ότι ο πρώτος έχει πιο πλούσιο περιεχόμενο από τον δεύτερο.

https://en.wikipedia.org/wiki/Quadratic_formula
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