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Λύση

(α)	 Θέτουμε x2=y≥0, οπότε η εξίσωση γράφεται 9y2–5y–4=0.
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(για x≠0) και η εξίσωση γράφεται y2–2–8=3y⇔y2–3y–10=0⇔y1=–2 ή y2=5 (Γινόμενο –10 και Άθροισμα 3).   

Άρα, έχουμε να λύσουμε τις εξισώσεις x
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5. 

Η πρώτη γράφεται x2+2x+1=0⇔(x+1)2=0⇔x+1=0⇔x=–1.  

Ενώ η δεύτερη γράφεται    x x x2
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Παράδειγμα 2.3.6.2

Να προσδιοριστεί ο πραγματικός αριθμός λ ώστε η εξίσωση x2–3x+9λ=0 
	(i) να έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες.

	 (ii) να έχει μία διπλή ρίζα.
	 (iii) να μην έχει πραγματικές ρίζες.

Λύση
Γνωρίζουμε ότι το πλήθος των πραγματικών ριζών μίας δευτεροβάθμιας εξίσωσης εξαρτάται από το 
πρόσημο της διακρίνουσας Δ και συγκεκριμένα, αν Δ>0 έχουμε δύο ρίζες πραγματικές και άνισες, αν Δ=0, 
έχουμε μία διπλή πραγματική ρίζα και αν Δ<0 δεν έχουμε πραγματικές ρίζες. 

Έχουμε 
Δ=(–3)2–4⋅1⋅9λ=9–4⋅9λ=9(1–4λ)

οπότε θα πρέπει:

	 (i) Δ>0⇔9(1–4λ)>0⇔1–4λ>0⇔1>4λ⇔λ<14

	 (ii) Δ=0⇔9(1–4λ)=0⇔1–4λ=0⇔1=4λ⇔λ= 1
4

	(iii) Δ<0⇔9(1–4λ)<0⇔1–4λ<0⇔1<4λ⇔λ>14

Παράδειγμα 2.3.6.3

Παραδείγματα Ενότητας 2.3.6

Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις



Τίτλος: Παραδείγματα Ενότητας 2.3.6
Έκδοση: 1.0
Συντ. ανάπτυξης & σχεδιασμού: Κέλλυ Σαρρή Πασχαλίδη
Δημιουργία: ΕΚΔΟΣΕΙΣ ΕΛΛΗΝΙΚΗ ΓΡΑΦΗ

Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις

Αν μία ρίζα της εξίσωσης x2–2(λ+1)x+2λ+1=0 είναι το 5 να προσδιορίσετε την 
τιμή του αριθμού λ καθώς και την άλλη ρίζα.

Λύση
Αφού το 5 είναι ρίζα της εξίσωσης θα την επαληθεύει, οπότε θα έχουμε
	 52−2(λ+1)5+2λ+1=0⇔25−10(λ+1)+2λ+1=0
	 ⇔25−10λ−10+2λ+1=0
	 ⇔−10λ+2λ=−25+10−1
	 ⇔−8λ=−16⇔λ=2

Για λ = 2 η δοθείσα εξίσωση γράφεται

	 x2–2(2+1)x+2⋅2+1=0⇔x2–6x+5=0⇔x=1 ή x=5

Επομένως, η άλλη ρίζα είναι το 1.

Παράδειγμα 2.3.6.4
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