
Θεματική Ενότητα 2.4 Συναρτήσεις

Ανάλογα, ας υποθέσουμε ότι ο ημιάξονας Ox ενός συστήματος συντεταγμένων Oxy περιστρέφεται γύρω από το 
Ο κατά την αρνητική φορά (ίδια με τη φορά κίνησης των δεικτών του ρολογιού). Αν πραγματοποιήσει μία πλήρη 
περιστροφή και περιστραφεί επιπλέον και κατά γωνία μέτρου 30°, τότε λέμε ότι ο Ox έχει ω=–(360°+30°)=–390°.
Αν πραγματοποιήσει δύο πλήρεις περιστροφές και περιστραφεί επιπλέον και κατά γωνία μέτρου 30°, τότε ο άξο-
νας Ox έχει διαγράψει γωνία ω=–(2⋅360°+30°)=–(720°+30°)=–750°.

Γενικά, αν πραγματοποιήσει ν πλήρεις περιστροφές και περιστραφεί επιπλέον και κατά γωνία μέτρου 30°, τότε 
η γωνία που διαγράφει ο ημιάξονας Ox είναι 

ω=–(κ⋅360°+30°), όπου κ∈ℕ*.

Επομένως, οι γωνίες που είναι μικρότερες από –360° μπορούν να πάρουν τη μορφή ω=–(κ⋅360°+θ°), όπου κ∈ℕ* 
και –0≤θ°<360°.

Από την πλευρά της γεωμετρίας (ή της διαισθητικής κατανόησης) το παραπάνω συμπέρασμα σημαίνει ότι η 
γωνία ω° έχει την ίδια τελική πλευρά με τη γωνία –θ° οπότε, οι τριγωνομετρικοί αριθμοί της ω° θα είναι οι ίδιοι με 
τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας θ°. 

Αυτό από πρακτικής πλευράς, μας λέει ότι

Αν γνωρίζουμε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς των γωνιών από 0° έως 360°, τότε γνωρίζουμε τους τριγωνομε-
τρικούς αριθμούς οποιασδήποτε γωνίας είτε γράφεται κατά τη θετική είτε κατά την αρνητική φορά.

Με βάση τα παραπάνω όλες οι γωνίες της μορφής κ⋅360°+θ, κ∈ℤ (παρατηρείστε ότι εδώ μπορούμε να γράφουμε θ αντί 
για θ°) έχουν την ίδια τελική πλευρά, συνεπώς έχουν τους ίδιους πραγματικούς αριθμούς με τη γωνία θ. 

Άρα, για κάθε κ∈ℤ ισχύει
ημ(κ⋅360°+θ)=ημθ  συν(κ⋅360°+θ)=συνθ
εφ(κ⋅360°+θ)=εφθ  σφ(κ⋅360°+θ)=σφθ

Για παράδειγμα
ημ730°=ημ(2·360°+10°)=ημ10°	 συν730 °=συν(2⋅360°+10°)=συν10°
εϕ730°=εϕ(2·360°+10°)=εϕ10° 	 σϕ730°=σϕ(2·360°+10°)=σϕ10°
ημ(–800°)=ημ(–2·360°–80°)=ημ(–80°)	 συν(–800°)=συν(–2·360°–80°)=συν(–80°)
εϕ(–800°)=εϕ(–2·360°–80°)=εϕ(–80°)	 σϕ(–800°)=σϕ(–2·360°–80°)=σϕ(–80°)

Να σχεδιάσετε δύο ζεύγη γωνιών με κορυφή την αρχή των 
αξόνων και αρχικές πλευρές στον θετικό ημιάξονα (στο εξής 

θα σχεδιάζουμε τις γωνίες πάντα με αυτό τον τρόπο) οι οποίες να έχουν την ίδια 
τελική πλευρά αλλά να μην είναι ίσες. 

Λύση 
Η γωνία 120° έχει την ίδια τελική πλευρά με τη γωνία –240°, αφού  
–240°=–360°+120°.
Η γωνία 315° έχει την ίδια τελική πλευρά με τη γωνία 675°, αφού 
675°=360°+315°. 
Επίσης, η γωνία 315° έχει την ίδια τελική πλευρά με τη γωνία –45°, αφού  
–45°=–360°+315°.

Οι γωνίες που η θέση της τελικής τους πλευράς λαμβάνεται από την περιστροφή του 
ημιάξονα Οx αντίθετα από τους δείκτες του ρολογιού λέμε ότι είναι θετικά προσανατολισμένες, ενώ οι γω-
νίες που η θέση της τελικής τους πλευράς λαμβάνεται από την περιστροφή του ημιάξονα Οx με την ίδια φορά 
με τους δείκτες του ρολογιού λέμε ότι είναι αρνητικά προσανατολισμένες. 
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