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Συμπληρωματικό Υλικό 2.3.2.1 Διάταξη στην πραγματική ευθεία 

Στην  πραγματικηά  ευθειάα, αυτοά  σημαιάνει οά τι αν επιλεάξουμε δυά ο σημειάα α και β παά νω του, τοά τε ηά  το 

α ειάναι αριστεραά  του β ηά  το α θα συμπεάσει με το β ηά  το α θα ειάναι δεξιαά  του β. Η προά ταση αυτηά  

φαιάνεται προφανηά ς, οά πως φαιάνεται επιάσης προφανεάς και το γεγονοά ς οά τι η πραγματικηά  ευθειάα δεν 

διακοά πτεται και πουθεναά  δεν εάχει κεναά . Δηλαδηά , δεν υπαά ρχει σημειάο της που να μην αντιστοιχειά 

σε καά ποιο πραγματικοά  αριθμοά , ουά τε πραγματικοά ς αριθμοά ς που να μην εάχει θεάση στην πραγματικηά  

ευθειάα. Θα αποδειάξουμε (με πολυά  απλοά  τροά πο) ακοά μα (βλ Πυκνοά τητα των πραγματικωά ν αριθμωά ν) 

οά τι το συά νολο των πραγματικωά ν αριθμωά ν ειάναι πυκνοά , πολυά  πυκνοά , μαά λιστα τοά σο πολυά  πυκνοά   που 

παά ντα μεταξυά  δυο πραγματικωά ν αριθμωά ν, οά σο κονταά  και αν βριάσκονται μεταξυά  τους παά νω στην 

πραγματικηά  ευθειάα, παά ντα υπαά ρχει τουλαά χιστον ακοά μα εάνας αναμεσαά  τους.  Μπορειά να αποδειχτειά 

οά τι μεταξυά  δυά ο πραγματικωά ν βριάσκεται εάνας ρητοά ς και μεταξυά  δυο πραγματικωά ν βριάσκεται εάνας 

αά ρρητος. Συνεάπεια, αυτουά  του γεγονοά τος ειάναι οά τι μεταξυά  δυο ρητωά ν βριάσκεται εάνας αά ρρητος και 

μεταξυά  δυο αρρηά των εάνας ρητοά ς. Αυτοά  οά μως που φαιάνεται πολυά  «παραά ξενο»  ειάναι οά τι  ενωά  οι 

αά ρρητοι ειάναι πολυά  περισσοά τεροι αποά  τους ρητουά ς (με απλαά  λοά για τους δευά τερους, παροά λο που 

ειάναι αά πειροι, μπορουά με να τους μετρηά σουμε, δηλαδηά , να τους θεάσουμε σε μια εάνα προς εάνα 

αντιστοιχιάα με τους φυσικουά ς αριθμουά ς, ενωά  τους πρωά τους δεν μπορουά με) εάχουν την πιο παά νω 

ιδιοά τητα, δηλαδηά , «ανακατευά ονται» μεταξυά  τους καταά  αυτοά ν τον τροά πο. 

 

  


