
Θεματική Ενότητα 1.1 Πραγματικοί Αριθμοί

Συμπληρωματικό Υλικό 2.3.5.2 Άθροισμα και Γινόμενο των ριζών της εξίσωσης  

2x x 0, 0α β γ α+ + = ≠  

Κατασκευή εξίσωσης 2ου βαθμού 

Μπορούμε να κατασκευάσουμε μια εξίσωση 2ου  βαθμού, όταν γνωρίζουμε  τις ρίζες της 1 2x ,x  ή 

το άθροισμα 𝑆𝑆𝑆𝑆 και το γινόμενο 𝑃𝑃𝑃𝑃 των ριζών της.   

Έστω η εξίσωση 
2x x 0, 0α β γ α+ + = ≠  και έστω 1 2x ,x  οι ρίζες της. Αν συμβολίσουμε με S και P 

το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών αντίστοιχα, τότε 
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(Βλέπε και  https://en.wikipedia.org/wiki/Vieta%27s_formulas) 

Η εξίσωση  
2x x 0, 0α β γ α+ + = ≠ , με  τη  βοήθεια των τύπων του  Vieta, γράφεται ισοδύναμα 
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Η τελευταία μορφή μας δίνει τις εξής δυνατότητες: 

(i) Να κατασκευάζουμε μια εξίσωση 2ου βαθμού αν είναι γνωστό το άθροισμα S και το γινόμενο 

Ρ των ριζών της.  

Για παράδειγμα, αν το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών μιας εξίσωσης είναι  S = 4 και  Ρ= 3 

τότε η  εξίσωση είναι η 
2x 4x 3 0− + = . 

(ii) Να βρίσκουμε δύο αριθμούς αν γνωρίζουμε το άθροισμά τους S  και το γινόμενό τους Ρ.  

Για παράδειγμα, αν  το άθροισμα και το γινόμενο αριθμών είναι  S  = -6  και  Ρ= -391 τότε οι αριθμοί 

αυτοί είναι ρίζες της εξίσωσης 
2x 6 x 391 0+ − = , οπότε για να τους βρούμε λύνουμε κατά τα 

γνωστά την εξίσωση και βρίσκουμε 
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Η τελευταία μορφή μας δίνει τις εξής δυνατότητες: 

(i) Να κατασκευάζουμε μια εξίσωση 2ου βαθμού αν είναι γνωστό το άθροισμα S και το γινόμενο 

Ρ των ριζών της.  
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Για παράδειγμα, αν το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών μιας εξίσωσης είναι  S = 4 και  Ρ= 3 

τότε η  εξίσωση είναι η 
2x 4x 3 0− + = . 

(ii) Να βρίσκουμε δύο αριθμούς αν γνωρίζουμε το άθροισμά τους S  και το γινόμενό τους Ρ.  

Για παράδειγμα, αν  το άθροισμα και το γινόμενο αριθμών είναι  S  = -6  και  Ρ= -391 τότε οι αριθμοί 

αυτοί είναι ρίζες της εξίσωσης 
2x 6 x 391 0+ − = , οπότε για να τους βρούμε λύνουμε κατά τα 

γνωστά την εξίσωση και βρίσκουμε 

Συμπληρωματικό Υλικό 2.3.5.2 Άθροισμα και Γινόμενο των ριζών της εξίσωσης  
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(Βλέπε και  https://en.wikipedia.org/wiki/Vieta%27s_formulas) 
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Ρ των ριζών της.  

Για παράδειγμα, αν το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών μιας εξίσωσης είναι  S = 4 και  Ρ= 3 

τότε η  εξίσωση είναι η 
2x 4x 3 0− + = . 

(ii) Να βρίσκουμε δύο αριθμούς αν γνωρίζουμε το άθροισμά τους S  και το γινόμενό τους Ρ.  

Για παράδειγμα, αν  το άθροισμα και το γινόμενο αριθμών είναι  S  = -6  και  Ρ= -391 τότε οι αριθμοί 

αυτοί είναι ρίζες της εξίσωσης 
2x 6 x 391 0+ − = , οπότε για να τους βρούμε λύνουμε κατά τα 

γνωστά την εξίσωση και βρίσκουμε 
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Συνεπώς οι αριθμοί είναι οι 17 και -23 . 

Παράδειγμα Να σχηματίσετε μια εξίσωση 2ου βαθμού της οποίας οι ρίζες έχουν άθροισμα S και 

γινόμενο Ρ και να βρείτε τις ρίζες (χωρίς την χρήση των τύπων) όταν 

(α)  καιS 3 P 4= − = −                                  (β) καιS 6,5 P 3= − =      

(γ)  καιS 1 5 P 5= − =                           (δ) 
και 1S P , 0κ λ κλ

κλ κλ
−

= = − ≠
 

Λύση  

Θα σχηματίσουμε σε κάθε περίπτωση την εξίσωση 
2x Sx P 0− + = .  

(Για την εύρεση των ριζών από τα ζεύγη  των αριθμών με γινόμενο  P επιλέγουμε εκείνο με  άθροισμα 

S.) 

(α)  ή2
1 2x 3x 4 0, x 4 x 1+ − = = − = .              

(β)    ( )ή ή2 2x 6 ,5x 3 0 x 6 0,5 x 6 0,5 0 x 6 x 0,5+ + = + + + ⋅ = ⇔ = − = . 

(γ)   ( ) ( ) ( )ή ή2 2x 1 5 x 5 0 x 1 5 x 1 5 0 x 1 x 5 − − − = − + − + ⋅ − = ⇔ = = −   .                        

(δ)  
ή ή2 2

1 2
1 1 1 1 1 1 1x x 0 x x 0 x x

k
κ λ
κλ κλ λ κ λ κ λ
−    − − = − − + − = ⇔ = = −   

    . 

Παράδειγμα Να υπολογιστεί η τιμή των παρακάτω παραστάσεων χωρίς να υπολογίσετε τις ρίζες 
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Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις



Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις( )2

1,2

6 40 34 176 6 4 391 6 36 1564 6 1600 6 40 2 2x
6 40 462 2 2 2 23

2 2

− + = =− ± − ⋅ − − ± + − ± − ± = = = = = − − − = = −
  

Συνεπώς οι αριθμοί είναι οι 17 και -23 . 

Παράδειγμα Να σχηματίσετε μια εξίσωση 2ου βαθμού της οποίας οι ρίζες έχουν άθροισμα S και 

γινόμενο Ρ και να βρείτε τις ρίζες (χωρίς την χρήση των τύπων) όταν 
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Λύση  

Θα σχηματίσουμε σε κάθε περίπτωση την εξίσωση 
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(Για την εύρεση των ριζών από τα ζεύγη  των αριθμών με γινόμενο  P επιλέγουμε εκείνο με  άθροισμα 

S.) 
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Παράδειγμα Να υπολογιστεί η τιμή των παρακάτω παραστάσεων χωρίς να υπολογίσετε τις ρίζες 
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Παράδειγμα Να σχηματίσετε μια εξίσωση 2ου βαθμού της οποίας οι ρίζες έχουν άθροισμα S και 

γινόμενο Ρ και να βρείτε τις ρίζες (χωρίς την χρήση των τύπων) όταν 
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Θα σχηματίσουμε σε κάθε περίπτωση την εξίσωση 
2x Sx P 0− + = .  

(Για την εύρεση των ριζών από τα ζεύγη  των αριθμών με γινόμενο  P επιλέγουμε εκείνο με  άθροισμα 

S.) 
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(Για την εύρεση των ριζών από τα ζεύγη  των αριθμών με γινόμενο  P επιλέγουμε εκείνο με  άθροισμα 

S.) 
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Θα σχηματίσουμε σε κάθε περίπτωση την εξίσωση 
2x Sx P 0− + = .  

(Για την εύρεση των ριζών από τα ζεύγη  των αριθμών με γινόμενο  P επιλέγουμε εκείνο με  άθροισμα 

S.) 

(α)  ή2
1 2x 3x 4 0, x 4 x 1+ − = = − = .              

(β)    ( )ή ή2 2x 6 ,5x 3 0 x 6 0,5 x 6 0,5 0 x 6 x 0,5+ + = + + + ⋅ = ⇔ = − = . 
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(Για την εύρεση των ριζών από τα ζεύγη  των αριθμών με γινόμενο  P επιλέγουμε εκείνο με  άθροισμα 

S.) 
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