
Θεματική Ενότητα 1.1 Πραγματικοί Αριθμοί

Πρόσημο των ριζών της εξίσωσης αx2 +βx + γ = 0, α ≠ 0

Θεματική Ενότητα 2.3 Αλγεβρικές Σχέσεις

Συμπληρωματικό Υλικό 2.3.5.3 

Είδαμε παραπάνω ότι το πρόσημο της διακρίνουσας καθορίζει το πλήθος των πραγματικών ριζών 

της εξίσωσης 2x x 0, 0α β γ α+ + = ≠ . Μπορούμε, ωστόσο, από το άθροισμα S και το γινόμενο P 

των ριζών της, να αντλήσουμε περισσότερες πληροφορίες σχετικά με τις ρίζες. Συγκεκριμένα θα 

δούμε ότι το άθροισμα S και το γινόμενο P των ριζών της εξίσωσης 2x x 0, 0α β γ α+ + = ≠  

καθορίζουν το πρόσημο τους. Πραγματικά, αν 1 2x , x  είναι οι ρίζες της εξίσωσης, τότε ισχύουν οι 

παρακάτω προτάσεις: 

● Αν Δ > 0, Ρ > 0, S > 0, τότε η εξίσωση έχει δύο ρίζες θετικές. 

● Αν Δ > 0, Ρ > 0, S < 0, τότε η εξίσωση έχει δύο ρίζες αρνητικές. 

● Αν Δ > 0, Ρ< 0, S > 0, τότε η εξίσωση έχει δύο ρίζες ετερόσημες με απολύτως μεγαλύτερη 

τη θετική. 

● Αν Δ>0 , Ρ < 0, S < 0, τότε η εξίσωση έχει δύο ρίζες ετερόσημες με απολύτως μεγαλύτερη 

την αρνητική. 

● Αν Δ > 0, Ρ < 0, S = 0, τότε η εξίσωση έχει δύο ρίζες αντίθετες. 

● Αν Ρ = 0, S > 0, τότε η εξίσωση έχει μια ρίζα το μηδέν και η άλλη είναι θετική. 

● Αν Ρ = 0, S < 0, τότε η εξίσωση έχει μια ρίζα το μηδέν και η άλλη είναι αρνητική. 

● Αν Δ = 0, έχουμε διπλή ρίζα, οπότε αν S > 0 η ρίζα είναι θετική, αν S < 0 η ρίζα είναι 

αρνητική και αν S =< 0 η ρίζα είναι το μηδέν. 
  

Παράδειγμα Δίνεται η εξίσωση ( )22x 1 x 2 8 0λ λ+ − + − = .  Να υπολογίσετε τις τιμές του  ∈ ℝ, 

ώστε  η εξίσωση να έχει 

(α) δύο αντίθετες ρίζες                                         (β) δύο αντίστροφες ρίζες. 

Λύση  

Έστω 1 2x , x  οι ρίζες της εξίσωσης. 

(α)  Αν οι ρίζες είναι αντίθετες, τότε έχουμε  

1 2 1 2x x x x 0 S 0 0 0 1 0 1β β λ λ
α

= − ⇔ + = ⇔ = ⇔ − = ⇔ = ⇔ − = ⇔ =
. 

(β)  Αν οι ρίζες είναι αντίστροφες, τότε έχουμε  

1 1 2
2

1x x x 1 P 1 1 2 8 2 5
x

γ γ α λ λ
α

= ⇔ = ⇔ = ⇔ = ⇔ = ⇔ − = ⇔ =
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