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Εφαρμογή 2 

 

 

Εφαπτομένες κύκλων  

   

Αν δοθούν δύο εξωτερικοί κύκλοι, τότε υπάρχουν τέσσερις ευθείες που 

είναι κοινές εφαπτομένες των κύκλων αυτών.  

 Στο (Σχ.α) οι ευθείες (ε1) και (ε2) είναι οι κοινές εξωτερικές 

εφαπτομένες, και αφήνουν τους κύκλους στο ίδιο ημιεπίπεδο που 

ορίζει η καθεμιά εφαπτομένη. 

 Στο (Σχ.β) οι ευθείες (ζ1) και (ζ2) είναι οι κοινές εσωτερικές 

εφαπτομένες των κύκλων αυτών και αφήνουν τους κύκλους σε 

διαφορετικά ημιεπίπεδα που ορίζει η καθεμιά εφαπτομένη. 

 Αν οι κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά (ή εσωτερικά), τότε η 

εφαπτομένη στο κοινό τους σημείο λέγεται κοινή εφαπτομένη (Σχ.γ 

και  Σχ.δ). 

 Αν ο ένας κύκλος είναι εσωτερικός του άλλου ή εφάπτεται εσωτερικά 

με αυτόν, τότε δεν υπάρχουν κοινές εξωτερικές εφαπτομένες. 
 

Δύο κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά στο σημείο Α. Μια ευθεία που δεν 

διέρχεται από το Α εφάπτεται με τους κύκλους στα σημεία Β και Γ. Η 

κοινή εσωτερική εφαπτομένη των κύκλων στο Α τέμνει την (ε) στο Μ. 

Να αποδείξετε ότι ΜΒ = ΜΓ. 

Λύση 

Επειδή τα ΜΑ, ΜΒ είναι εφαπτόμενα τμήματα στον κύκλο C1, θα είναι: 

ΜΑ = ΜΒ. 

Όμοια, επειδή τα ΜΑ, ΜΓ είναι εφαπτόμενα τμήματα στον κύκλο C2, θα 

ισχύει ΜΑ = ΜΓ. Επομένως θα είναι: 

ΜΒ = ΜΓ.     ∎ 
 

Στο διπλανό σχήμα να αποδείξετε ότι τα κέντρα Κ, Λ και το σημείο 

τομής Ρ των κοινών εξωτερικών εφαπτομένων (ε), (ζ) των δύο 

κύκλων βρίσκονται στην ίδια ευθεία. 

Λύση 

Φέρουμε τις ακτίνες ΚΑ, ΚΒ, ΛΓ, ΛΔ των κύκλων που καταλήγουν στα 

σημεία επαφής. Αυτές είναι κάθετες στις ευθείες (ε), (ζ) και ισχύει: 

ΚΑ = ΚΒ = ρ,   ΛΓ = ΛΔ = R, 

όπου ρ, R είναι αντίστοιχα οι ακτίνες των κύκλων (Κ) και (Λ).  
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Αφού λοιπόν τα Κ, Λ ισαπέχουν από τις τεμνόμενες ευθείες (ε), (ζ), θα 

βρίσκονται στη διχοτόμο της γωνίας Ρ. Άρα τα σημεία Ρ, Κ, Λ βρίσκονται 

στην ίδια ευθεία, που είναι η διχοτόμος της γωνίας Ρ.     ∎ 

 

Θεωρούμε δύο ομόκεντρους κύκλους (έχουν το ίδιο κέντρο) και μια 

χορδή ΑΒ του μεγάλου κύκλου που εφάπτεται του μικρού κύκλου στο 

σημείο Μ. Να αποδείξετε ότι ΜΑ = ΜΒ. 

Λύση 

Φέρουμε την ακτίνα ΟΜ. Είναι ΟΜ  ΑΒ, αφού η ΑΒ εφάπτεται με τον 

μικρό κύκλο στο Μ. 

Επειδή όμως ΟΜ  ΑΒ και η ΑΒ είναι χορδή του μεγάλου κύκλου, το 

ΟΜ είναι το απόστημα της χορδής αυτής. 

Άρα το Μ είναι μέσο του τμήματος ΑΒ, δηλαδή: 

ΜΑ = ΜΒ.     ∎ 

 

Στο διπλανό σχήμα οι πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ εφάπτονται με τον 

κύκλο. Να αποδείξετε ότι οι διχοτόμοι των γωνιών Â , Β̂ , Γ̂  

διέρχονται από το ίδιο σημείο. 

Λύση 

Έστω Ο το κέντρο του κύκλου.  

Η διακεντρική ευθεία του σημείου Α προς τον κύκλο είναι διχοτόμος της 

γωνίας Α, αφού τα τμήματα ΑΖ και ΑΕ είναι εφαπτόμενα. Η διχοτόμος 

λοιπόν της γωνίας Â  διέρχεται από το κέντρο Ο του κύκλου. 

Όμοια, οι διχοτόμοι των γωνιών Β̂  και Γ̂  διέρχονται από το κέντρο Ο. 

Οι διχοτόμοι λοιπόν των γωνιών Â , Β̂ , Γ̂ του τριγώνου ΑΒΓ διέρχονται 

από το ίδιο σημείο, το οποίο είναι μάλιστα το κέντρο του δοσμένου 

κύκλου (λέγεται εγγεγραμμένος κύκλος του τριγώνου).     ∎ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 


