
Εξωτερικές και εσωτερικές γωνίες τριγώνου.  

Απόδειξη της ύπαρξης παραλλήλων ευθειών. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                        Σχ. (α)                                       

 

Παράλληλες ευθείες: Ένα κρίσιμο ερώτημα  

Στο μάθημα των παραλλήλων ευθειών, κάποιος ιδιαίτερα ανήσυχος μα-

θητής με αυξημένο ενδιαφέρον για τη γεωμετρία, απηύθυνε στην τάξη 

το εξής ερώτημα: 

"Πώς γνωρίζουμε ότι υπάρχουν παράλληλες ευθείες; 

Πώς ξέρουμε ότι ακόμα κι αυτές που δείχνουν στον πίνακα ή στο τετρά-

διο παράλληλες, δεν θα συναντηθούν, αν τις προεκτείνουμε απεριόρι-

στα;" 

Στο εξαιρετικό αυτό ερώτημα για να δώσει απάντηση ο καθηγητής απέ-

δειξε, χωρίς να χρησιμοποιήσει ιδιότητες των παραλλήλων ευ-

θειών, ότι: 

Απόδειξη 

Έστω το τρί γωνο ΑΒΓ καί μί α εξωτερίκή  του γωνί α, γία παρα δείγμα ή 
ˆΓΑΕ . Θα αποδεί ξουμε ο τί ˆΓΑΕ = ˆ ˆΑ Γεξ . 

Έστω Μ το με σο τής πλευρα ς ΑΓ καί Δ το συμμετρίκο  του Β ως προς το 

Μ, οπο τε =ΜΔ ΜΒ . Τα τρί γωνα ΜΑΔ καί ΜΒΓ εί ναί ί σα (Π-Γ-Π) αφου  

=ΜΑ ΜΓ , =ΜΔ ΜΒ , =ˆ ˆΑΜΔ ΒΜΓ . 

Επομε νως =x y . 

Όμως Â xεξ , οπο τε Â yεξ , δήλαδή  ˆ ˆA Γεξ . ∎ 

Με τη βοήθεια της πρότασης αυτής απέδειξε ότι υπάρχουν παράλ-

ληλες ευθείες.  

Να πως το έκανε: 

Πήρε μια ευθεία ε, ένα σημείο Α της ε, και ένα σημείο Β εκτός αυτής. 

Έπειτα έφερε το τμήμα ΑΒ. (Σχ. α) 

Σημείωσε τη γωνία α και σχεδίασε τη γωνία β, όπως στο σχ. (β), ίση με 

την α. Η ευθεία ζ είναι παράλληλη στην ε. 

Για να το αποδείξει χρησιμοποίησε απαγωγή σε άτοπο. Αν η ζ έτεμνε 

την ε σε ένα σημείο Ζ, όπως στο σχ. (γ), τότε στο τρίγωνο ΑΒΖ η εξω-

τερική του γωνία α θα ήταν ίση με την β, που είναι άτοπο. Επομένως οι 

ευθείες ε και ζ είναι παράλληλες. Άρα υπάρχουν παράλληλες ευθείες. 

                               

Σχ. (β)                                                       Σχ. (γ). 
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Κάθε εξωτερίκή γωνία τρίγώνου είναί μεγαλύτερή καθεμίας των α-

πέναντί εσωτερίκών γωνίών του τρίγώνου 



 

 


