
Θεματική Ενότητα 1.1 Πραγματικοί Αριθμοί

Αν το x συμβολίζει έναν οποιοδήποτε πραγματικό αριθμό, να  γράψετε χωρίς το 
σύμβολο της απόστασης τις ακόλουθες παραστάσεις:
(α) A = d (x,0) 	 (β) B = x ⋅d (x,0)  	    (γ) Γ = d (x,–1)  + d (x,1)      

Λύση
Από τον ορισμό της απόστασης δύο αριθμών α και β έχουμε ότι  

d(α,β) = β – α , αν  α < β και  d(α,β)= α–β αν α > β και d(α,β) = 0 αν α = β . 

Επομένως, έχουμε:
(α)   Α = x – 0 = x  αν   x≥0  και Α = 0 – x = –x  αν   x<0.
(β)   Λόγω του  (α)  παίρνουμε:   B = x ⋅ x = x 2 αν   x≥0  και B = x(–x)= -x2  αν  x<0.
(γ)   Διακρίνουμε τις περιπτώσεις:
        (i)  Aν το x βρίσκεται αριστερά του –1 στην ευθεία των πραγματικών αριθμών τότε είναι   
	 μικρότερο από το –1 και επομένως και από το 1. Άρα, σε αυτή την περίπτωση θα έχουμε:  
	 Γ = (–x – 1) + (–x + 1)=–2x  .
        (ii)  Aν το x βρίσκεται μεταξύ των –1 και  1, τότε είναι μεγαλύτερο από το –1 και μικρότερο από  
	 το 1. Επομένως θα έχουμε: Γ = (x + 1) + (–x + 1)=2. 
	 Παρατηρούμε ότι σε αυτή την περίπτωση η παράσταση είναι ανεξάρτητη από την τιμή του  
	 x.
       (iii) Aν το x βρίσκεται δεξιά του 1 τότε είναι μεγαλύτερο από το 1 και επομένως και από το –1.  
	 Άρα, σε αυτή την περίπτωση θα έχουμε: Γ = (x + 1) + (x – 1)=2x . 
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