
 

Παράκεντρα τριγώνου 

 

 

 

 

 

 

 

Πρόταση 

 

 

 
 

 

 

 

Ας θεωρήσουμε ένα τρίγωνο ΑΒΓ. Οι διχοτόμοι των εξωτερικών γωνιών 

Β̂  και Γ̂  τέμνονται στο σημείο Ια. Αυτό προφανώς ισαπέχει από τις 

ευθείες ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ και έτσι βρίσκεται και στη διχοτόμο της γωνίας Α̂ . 
Άρα: 

 

Οι εξωτερικές διχοτόμοι δύο γωνιών τριγώνου και η εσωτερική 

διχοτόμος της τρίτης γωνίας συντρέχουν, δηλαδή διέρχονται από το 

ίδιο σημείο. 

Τα σημεία αυτά, που στο σχήμα σημειώνονται με Ια, Ιβ, Ιγ λέγονται 

παράκεντρα του τριγώνου και είναι τα κέντρα των 

παρεγγεγραμμένων κύκλων του τριγώνου. 

Ο παρεγγεγραμμένος κύκλος με κέντρο Ια λέμε ότι αντιστοιχεί στη γωνία

Α̂  και την ακτίνα του τη συμβολίζουμε με ρα. Ο κύκλος αυτός 

συμβολίζεται και με (Ια, ρα). Οι άλλοι δύο εγγεγραμμένοι κύκλοι θα είναι 

οι                    (Ιβ, ρβ) και (Ιγ, ργ), αφού αντιστοιχούν στις γωνίες Β̂  και 

Γ̂ . 

 

 



 
 

Εφαρμογή 
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Ο παρεγγεγραμμένος κύκλος τριγώνου ΑΒΓ που αντιστοιχεί στη 

γωνία Α̂  εφάπτεται με τις ευθείες ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ στα σημεία Δ, Ε και Ζ. 

Να εκφραστούν τα μήκη των τμημάτων ΕΒ και ΕΓ ως συνάρτηση των 

πλευρών α, β, γ του τριγώνου. 

Λύση 

Προφανώς είναι ΒΕ = ΒΔ = x και ΓΕ = ΓΖ = y, ως εφαπτόμενα τμήματα 

κύκλου. Έχουμε ότι ΒΓ = x + y, δηλαδή x + y = α. Όμως ΑΔ = ΑΖ, 

δηλαδή: 

γ + x = β + y     (1). 

Αφού y = α – x , από την (1) παίρνουμε: 

γ + x = β + (α – x)  ή  
α β γ

x τ γ
2

 
   , 

όπου 
α β γ

τ
2

 
 . Είναι λοιπόν ΒΕ = x = τ – γ  και ΓΕ = y = τ – β.    ∎ 

 

Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι οΑ̂ 120 . Έστω ΑΔ, ΒΕ και ΓΖ οι διχοτόμοι 

του τριγώνου. Να αποδειχθεί ότι: 

α) Το Ζ είναι παράκεντρο του τριγώνου ΔΑΓ. 

β)  οˆΕΔΖ 90 . 

Λύση 

α) Η ΓΖ είναι διχοτόμος της γωνίας Γ̂  και η ΑΖ είναι διχοτόμος της 

εξωτερικής γωνίας Α̂  του τριγώνου ΑΒΓ. Άρα το Ζ είναι το παράκεντρο  

που αντιστοιχεί στη γωνία Γ̂  του τριγώνου ΑΔΓ. 

β) Αφού το Ζ είναι παράκεντρο του τριγώνου ΑΔΓ, η ΔΖ είναι διχοτόμος 

της εξωτερικής γωνίας Δ̂  του τριγώνου αυτού, δηλαδή της γωνίας 
ˆΑΔΒ . 

Όμοια, η ΔΕ είναι διχοτόμος της εξωτερικής γωνίας Δ̂  του τριγώνου 

ΔΑΒ. Επομένως ΔΕ ΔΖ, ως διχοτόμοι δύο εφεξής και 

παραπληρωματικών γωνιών.     ∎ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 
 

 

 

 


