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Αν μια ευθεία τέμνει ένα επίπεδο και είναι κάθετη σε δύο ευθείες του 

επιπέδου που διέρχονται από το σημείο τομής (το ίχνος της), τότε 

είναι κάθετη στο επίπεδο. 

Απόδειξη 

Έστω ότι μια ευθεία (ε) τέμνει το επίπεδο (p) στο σημείο Ο και είναι: 

(ε) (η1),   (ε) (η2), 

όπου (η1) και (η2) είναι δύο ευθείες που διέρχονται από το ίχνος Ο. 

Παίρνουμε μια τυχαία ευθεία (η) που διέρχεται από το Ο. 

Θα αποδείξουμε ότι (ε)  (η). 

Παίρνουμε στην ευθεία (ε) δύο σημεία Α και Β, ώστε OA OB . 

Στις (η1), (η2), (η) παίρνουμε τα συνευθειακά σημεία Γ, Δ, Ε. Θα 

αποδείξουμε ότι ΟΑ ΟΕ. 

Αφού ΟΑ = ΟΒ, τα τρίγωνα ΟΑΓ και ΟΓΒ είναι ίσα. Άρα ΓΑ = ΓΒ. 

Όμοια είναι ΔΑ = ΔΒ (οι η1, η2 είναι μεσοκάθετες του ΑΒ, οπότε είναι                 

ΓΑ = ΓΒ και ΔΑ = ΔΒ). 

Τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΒΓΔ είναι ίσα (ΠΠΠ), οπότε ˆ ˆEΔA EΔB . 

Επίσης, τα τρίγωνα ΑΔΕ και ΒΔΕ είναι ίσα, διότι έχουν: 

 τη ΔΕ κοινή, 

 ΔΑ = ΔΒ και ˆ ˆEΔA EΔB . 

Παίρνουμε λοιπόν ότι ΕΑ = ΕΒ. Αλλά τότε το τρίγωνο ΕΑΒ είναι 

ισοσκελές και η ΕΟ είναι διάμεσος. Άρα ΕΟ ΑΒ, δηλαδή η ευθεία (ε) 

είναι κάθετη στην τυχαία (η), που διέρχεται από το Ο.     ∎ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 


