
Υπάρχουν παράλληλες ευθείες; 
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Αν δύο ευθείες τεμνόμενες από τρίτη σχηματίζουν δύο εντός εναλλάξ 

γωνίες ίσες, τότε είναι παράλληλες. 

Απόδειξη 

Ας θεωρήσουμε δύο ευθείες (ε) και (ζ), που τεμνόμενες από την (η) 

σχηματίζουν δύο εντός εναλλάξ γωνίες x και y ίσες, δηλαδή είναι x = y. 

Θα αποδείξουμε ότι ε // ζ. 

Για να το πετύχουμε αυτό θα χρησιμοποιήσουμε την πολύ χρήσιμη 

αποδεικτική μέθοδο της απαγωγής σε άτοπο. 

Έστω λοιπόν ότι οι ευθείες (ε) και (ζ) δεν είναι παράλληλες. Θα 

τέμνονται τότε σε ένα σημείο Γ και έτσι σχηματίζεται το τρίγωνο ΑΒΓ. 

Στο τρίγωνο αυτό η γωνία x είναι εξωτερική, οπότε πρέπει x > y, που 

είναι άτοπο, αφού x = y από την υπόθεση. 

Οι ευθείες λοιπόν (ε) και (ζ) είναι παράλληλες.     ∎ 

 

Το παραπάνω θεώρημα μπορεί να πάρει μια πιο πλούσια μορφή και να 

αποτελεί ένα άριστο κριτήριο παραλληλίας. Αυτό σημαίνει ότι μπορούμε 

να το χρησιμοποιούμε για να αποδείξουμε ότι δύο ευθείες είναι 

παράλληλες. 

 

 

 

 

 

 



 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 





 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


