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Συναρτήσεις 

Οι απαρχές της έννοιας της συνάρτησης 

Η έννοια της συνάρτησης, άρχισε να παίρνει την μορφή που ξέρουμε σήμερα από τον 18ο αιώνα και 

μετά. Όμως, υπάρχουν μαθηματικά έργα πολύ προγενέστερα, στα οποία μπορεί κάποιος να διακρίνει 

την ανάγκη εισαγωγής αυτής της έννοιας, αλλά και τις πρώιμες μορφές της. Το πιο σημαντικό από 

αυτά τα έργα, ήταν η Αλμαγέστη (Almagest ή Αl-magisti) του Πτολεμαίου.  

(Στα ελληνικά μπορείτε να την δείτε στον σύνδεσμο που ακολουθεί: 

https://upload.wikimedia.org/wikipedia/commons/7/74/Almagest_Complete%2C_Heiberg.pdf?uselang

=el). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Για την προσωπική ζωή του σπουδαίου μαθηματικού και 

αστρονόμου Κλαύδιου Πτολεμαίου που άκμασε γύρω στο 100 – 

178 μ.Χ. στην Αλεξάνδρεια της Αιγύπτου, γνωρίζουμε ελάχιστα 

πράγματα. Το πιο σημαντικό από αυτά, είναι ότι έκανε πολυάριθμες 

παρατηρήσεις των ουράνιων σωμάτων από τοποθεσίες κοντά στην 

Αλεξάνδρεια και έγραψε αρκετά σημαντικά βιβλία. Η Μαθηματική 

Σύνταξη (Μαθηματική Συλλογή) είναι το έργο που τον έκανε 

διάσημο και αποτελείται από 13 βιβλία με πλήρη μαθηματική 

περιγραφή του ελληνικού μοντέλου του σύμπαντος, για τις 

διάφορες κινήσεις του ήλιου, της σελήνης και των πλανητών.  

Το βιβλίο ήταν το πιο σπουδαίο έργο της ελληνικής αστρονομίας. 

Ήταν τόσο σημαντικό για την Αστρονομία, όσο σημαντικά ήταν τα 

Στοιχεία του Ευκλείδη για την Γεωμετρία και  αντικατέστησε όλα τα 

προηγούμενα έργα σχετικά με το θέμα του.  

Επέδρασε στον μέγιστο βαθμό στην εξέλιξη της Αστρονομίας μέχρι 

τον 16ο αιώνα, αντιγράφηκε και σχολιάστηκε αμέτρητες φορές. Η 

βασική ιδέα που διέπνεε το βιβλίο αυτό, και μάλιστα περισσότερο 

από οποιοδήποτε άλλο βιβλίο, ήταν ότι θα μπορούσαμε να 

Εικόνα 3: 1528 copy of "Almagestum seu 
Magnae Constructionis Mathematicae 
Opus plane Divinum Latina donatum 
lingua ab Georgio Trapezuntio 
usquequaq.doctissimo. Copy located in 
the Niels Bohr Library & Archives, 
American Institute of Physics, in College 
Park, Maryland. 

Εικόνα 2: Γκραβούρα του Κλαύδιου 
Πτολεμαίου 

Εικόνα 1: Το εξώφυλλο και η πρώτη σελίδα της Αλμαγέστης 

https://upload.wikimedia.org/wikipedia/commons/7/74/Almagest_Complete%2C_Heiberg.pdf?uselang=el
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δημιουργήσουμε ένα μαθηματικό μοντέλο για τα φυσικά φαινόμενα, το οποίο θα μας έδινε αξιόπιστες 

προβλέψεις.  

Σχεδόν όλα τα επόμενα αστρονομικά έργα, τόσο στον ισλαμικό κόσμο όσο και στη Δύση, μέχρι και το 

έργο του Κοπέρνικου, βασίστηκαν στο αριστούργημα του Πτολεμαίου. Πολλούς αιώνες μετά τη 

συγγραφή της, έγινε γνωστή ως Σύνταξη της Μεγίστης (η μεγαλύτερη συλλογή), για να τη 

διακρίνει από μικρότερα αστρονομικά έργα. Οι Ισλαμιστές επιστήμονες άρχισαν τότε να αποκαλούν 

το βιβλίο Αl-magisti, και από τότε είναι γνωστό ως Almagest και εξελληνισμένα Αλμαγέστη. 

Η πρώιμη μορφή της συνάρτησης υπάρχει στο έργο αυτό, 

μέσα από παραδείγματα πινάκων που παρουσιάζουν μια 

σχέση (συναρτησιακή) μεταξύ συνόλων ποσοτήτων. Πολύ 

νωρίτερα από τον Πτολεμαίο, οι Βαβυλώνιοι είχαν συντάξει 

πίνακες για τις τετραγωνικές ρίζες, καθώς και αστρονομικούς 

πίνακες που δίνουν τον προβλεπόμενο χρόνο διαφόρων 

ουράνιων φαινομένων. Η διαφορά με το έργο του 

Πτολεμαίου είναι ότι οι Βαβυλώνιοι ενδιαφέρονταν μόνο για 

μεμονωμένες τιμές. Αντίθετα, ο Πτολεμαίος δεν ασχολήθηκε 

μόνο με πίνακες, αλλά έδειξε πώς να βρίσκουμε αυτό που 

σήμερα ονομάζουμε «εξαρτημένη μεταβλητή», για 

οποιαδήποτε δεδομένη τιμή της «ανεξάρτητης μεταβλητής». 

Για παράδειγμα:  

• η χορδή εκφράζεται ως συνάρτηση του αντίστοιχου 

τόξου κατά μήκος της εκλειπτικής  

• η απόκλιση του ήλιου ως συνάρτηση του 

γεωγραφικού μήκους  

Ο Πτολεμαίος συχνά χρησιμοποιούσε τους πίνακές του και 

αντίστροφα, βρίσκοντας, για παράδειγμα, το τόξο από τη 

χορδή (αυτό που σε μεγαλύτερες τάξεις ονομάζουμε 

αντίστροφη συνάρτηση). 

Δεδομένου ότι ο γενικός στόχος του Πτολεμαίου ήταν να προβλέψει τις θέσεις των πλανητών, σε 

πολλά σημεία έγραψε έναν αλγόριθμο που περιγράφει πώς να το κάνει αυτό για μια συγκεκριμένη 

χρονική στιγμή. Για παράδειγμα, για να υπολογίσει τη θέση του ήλιου σε οποιαδήποτε δεδομένη 

στιγμή, ο Πτολεμαίος περιέγραψε τα διάφορα βήματα που απαιτούνται, χρησιμοποιώντας την ιδέα 

μιας συναρτησιακής σχέσης.  

Ωστόσο, ο Πτολεμαίος δεν συζήτησε τη γενική έννοια της συνάρτησης, με τη θεωρητική μορφή που 

της δίνουμε σήμερα. Κάποιες από τις διαδικασίες που χρησιμοποιούμε σήμερα στις συναρτήσεις, 

μάλλον τις θεωρούσε δεδομένες. Αυτό, μας οδηγεί στο συμπέρασμα ότι οι διαδικασίες αυτές ήταν 

γνωστές από το έργο προγενέστερων αστρονόμων.  

Ακόμα, μέσα από το έργο αυτό συνειδητοποιούμε ότι τα ελληνικά μαθηματικά της αρχαιότητας, δεν 

ήταν μόνο γεωμετρικού περιεχομένου, αλλά υπήρχαν τομείς πρακτικών μαθηματικών, που ήταν 

απαραίτητοι για την επίλυση προβλημάτων, τόσο στον ουρανό, όσο και στη γη. 

 

Εικόνα 4: Πίνακας κινήσεων της σελήνης, γραμμένος 
με τη σύγχρονη μορφή των αριθμών 
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